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;_g‘ Complejos, Vectores y Recta I 26/01/2016 NOTA

g ;/E !' | Nombre:

1.-El complejo Z viene representado en el plano adjunto. Se te pide:
a) Expresa dicho complejo en forma polar y bindmica z--2 "‘f - ~Z= gt
Polar : Z = 5,,,

Bindmica : Z = 5 - (Cos 240 + i - Sen 240) =

=5-(—6'0560—/'~5en60)=5-i—iﬁ = 1
2 2 o

- 5 5.3 \/_ 4 3 2 A

o = 240°

2 2

b) Determina la expresion polar de los complejos
opuesto e inverso del complejo Z. Represéntalos
graficamente.

Opuesto de Z: -Z =5,
5 5v3 .
! 11 1 z=13 -
Inverso de Z : 22
Z 5, 5w B
=é-(€as]20+/ Sen ]2) (—C'a.s' 60 + i - Sen 60) =
1 (-1 43, _i+£,-
5 | 2 2 | 10 10

c) Si el complejo Z, resulta ser una de las soluciones de una ecuacidn de 2° grado con coefi-
cientes reales, determina la expresién bindmica de la 2% solucidn y represéntala grdficamente.
Finalmente obtén dicha ecuacion de 2° grado.

La 2 solucidn serd la conjugada de la 1°, es decir:

Zon-ta--3 30, . 5. 5,58,

i>z,=2z=-=
2 2
La solucidn la obtendremos:

[[gg}”[ggﬂaﬁ[(gwfwg)ﬂ?}m

5\ (53 . 25 75 . 25 75
—)(z+?) —{T-/] =0 z* +5z+7—7 =0-> 7 +5z+7+7_0—>

> 22 +5z+25=0

d) Si dicha ecuacién fuera z° + 5z + 25 = 0. Determina sus soluciones en el campo de los nime-
ros complejos.

P 5. 74250 g P EN25-100 —52-75 -5+J75-\-1 -5+5/3.i

2 2 - 2 - 2




a) En la figura adjunta, considera los vectoresOA y OD. Se te pide:

a;) Ambos vectores forman una base en el plano. Razona la E £ G H
afirmacion que se ha hecho. ? p ? ?
D P Q A
Es cierta porgue ambos vectores pertenecen a rectas 4 F '
con direcciones distintas.
0 A B c

az) Indica las coordenadas que tendrdn los vectores OQ y &€ en la base B{W, 56}
OQ=2-0A+1-0D=(2,1)
6C=1.-04-2-0D=(1,-2)
b) Dados los vectores a(2, 1)y b(, - 4) se te pide:

b1) Expresa el vector p(- 4, — 11) como combinacién lineal de ellos.

-4=2m+n
(—4,—]])=m.(2,1)+n.(],—4)—){_”=m_4” A 22— omagn”

— k18 =9n > n=2

—"2 5 4=2m+2 > -6=2m->m=-3

—sohen 54, -11)=-3-4(2, 1)+2-b(1, - 4)

b2) ¢Qué representan los valores hallados en el apartado anterior?

Los valores -3 y +2 son las componentes del vector p en la base B{Z, 7)}, es decir:

p=I(-3 2) en la base B{Z(Z, 1), B(1, - 4)}

a) Define el producto escalar de 2 vectores, traduce a expresién matemdtica dicha definicion y
posteriormente relaciona el producto escalar con las proyecciones de cada uno de los vectores

sobre el otro.

Se define el producto escalar de 2 vectores como el valor (nimero) que se
obtiene al multiplicar sus modulos y el coseno del dngulo que forman.

o b= \3\ . \z\ . Cos (a, z)



Proy, b = ‘73‘ - Cos (2 7))

-

-b:

Q.

a -Proy b

Proy,.a = ‘2‘ - Cos (2 BJ ab-= ‘Z‘ Proy, a

b) Dados los vectores v y

-

vde la figura adjunta. Se te pide

b;) Determina las coordenadas de dichos vectores en la base i )
ortonormal correspondiente y calcula el valor de su produc- y '
to escalar. .
D(Z' 4) N . =135 1 L
> u2, 4)v(-3-1)= i
i3 1) L
H=(-3,-1)
=2 (-3)+4--0)=-6-4-=-10
b2) Determina el dngulo que forman ambos vectores.
v v - 10 - 10 -1
Cos a = = = =— > a=135°
d-pl Ve Je3y -1y J2o-J10 2z

bs) Obtén, gréficamente y numéricamente, la proyeccién del vector & sobre el vector v.

Pr'oy;z = ‘D‘ . Cos a = /20 - (i]

NES

4.-Una recta la determinan los puntos P(- 2, 3) y Q(Z, - 1). Se te pide:

a) Representa dichos puntos en el plano cartesiano, tra-
za la recta. Determina un vector director de dicha

rectay calcula su pendiente.

—

V=PQ=(t+2-1-3)=(3 -4

r

m, = % < 0 - Decrece

.

r=dr+3y—1=

b) Expresa la recta de todas las formas que conozcas y
dibdjala en el plano cartesiano adjunto.

Vectorial : (x, y)=(-2, 3)+1-(3, - 4)

Paramétrica :

X =

<
Il

2+3-t——

3-4.+—=




x+2

>t =
\f=y3_3 —>C'onﬁnua:X;2=y__43 >
—= 5> -4x-8=3y -9 > General(Implicita) : 4x + 3y -1 =0—"""—>
me=-2
cita:y="Fxil -3
EXp//C/fa.y_ 3 x+3_) ”_i
-3
EE LS ] <
o X Y
Reducrda.z+z_]
4 3
. 4
Punto Pendiente : y = 3—3-(x+2)
. Xx+2 y-3
Pasa por dos puntos : 712 -"71-4

c) Halla el punto simétrico del punto P respecto al punto Q, deberds hacerlo algebraicamente y
comprobarlo grdficamente.

El punto Q serd el punto medio de PP, si P”(a, b) tendremos:

-2+a

> =1->-2+a=2->a=4

- P4, -5)
3+b
2

d) Considera el segmento PQ . Localiza las coordenadas del punto mds cercano al punto Q que re-

=-1->53+b=-2->b=-5

sulta de dividir dicho segmento PQ en seis partes iguales.

Llamemos a dicho punto I(a, b). Se deberd cumplir: tendremos: QP = 6-Q I
—3=6a—6—>3=6a—>a=%

(-3, 4)=6-la-1,p+1)> —)I[é%}
4=6b+6—>—2=6b—>b=%

e) Si A(- 3, k). Calcula el valor de k para que el punto pertenezca a la recta.

Las coordenadas del punto deberdn verificar la ecuacién de la recta. Si utilizamos la
forma general tendremos:

Ix+3y-1=0->4-(-3)+3-k-1=0->-12+3k-1=0->

—>3k=13—>k=]?3



