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1.-

2
% Six<2

Dada la funcién: y = . Se te pide:
ax?+3 & x22

a) Determina el valor de ""a" que hace que la funcidn sea continua en x = 2, razona
la respuesta. Para cualquier valor distinto al obtenido ¢Qué tipo de discontinuidad
presentard, razénalo

f(x) continua en x = 2 < £(2) = Lim f(x)
f2)=a-2°+3=4a+3

x?-4x+3) 4-8+3
Limf(x) = Li = =1
Lifgf(x) sz (x) ”{ x -1 ] 2-1 -

Lim f(x) = Lim (ax? + 3)=4a+ 3

-1=4a+3 > -4=4a »>a=-1
Para a = -1, La funcion propuesta es continua.

Para a = -1, los limites laterales serian distintos (pero finitos) y por lo tanto no
habria limite por lo que la funcion seria discontinua inevitable de salto finito

b) Si a = -1, determina el dominio de la funcion y estudia su continuidad e indica en
cada caso, en que sea discontinua, el tipo de discontinuidad que presenta.

2

% Six<2->x-120>x%21->50=(w, 1)U(, 2)

y = - D=%-{1}
-x?+3 Si x22—>5/'empr'e—>D=[2,oo)

Deberemos probar, dnicamente en los valores fuera del dominio, es decir: en

x=1.

Continuidad en x = 1
f(x) continua en x =1 & f(1) = Lim f(x)

- 4. 1+3 0
flr)- L=t ded Iéf

Hotrsd (O] =D )= 2

0 x—1 (X — ]) x—>1
Como existe limite y no funcién la funcién f(x) en x = 1 es Discontinua Evitable
de Punto Hueco (1, - 2)

Lin £(x) = Lim



2.- Determina el valor de uno de los siguientes limites e indica su significado geométrico:

3.-

2a)
~3\ex (23 R
Lim (2: ]3)2 = eé*‘["‘x("’ /) = ¢! = g7 = ¢ - P.Hueco.(2, )
\ R6
2
[%j —(IF > IND. N° e
X '(Zx—.?_]): x 2x-3-x+1_  x(x-2) _ -«x
2-x (x-1 2-x x -1 x-1)2-x) «x-1
2b)
Lim (Zx —V4x? + 3x) = Lim —Ix = 23, AHorizontal. y = =3
xoe 0 2x 4+ 4x? + 3x 4 4
2 2 2
I RE OO_00_)(2)(_\/m)-.?,\’+\/4x +3x _ 4xF —4x° -3x _ -3x
2x +\4x? + 3x  2x+4x? +3x 2x++4x7 + 3x

Lre ® v-e -3x _ -3x =—3x_—3

0 2x +J4x? + 3x 2Zx+2x 4x 4

a) Concepto e interpretacién geométrica de la derivada de una funcién en un punto.

DEFINICION:

f(a+h)- f(a)

La derivada de una funcién en un punto A(a, f(a)) es: f'(a)= Iﬁlrp

SIGNIFICADO GEOMETRICO:

fa+h)

f(a)

La derivada de una funcién en un punto A(a, f(a)) es: la pen-

diente de la recta tangente a la grdfica de la funcién en dicho pun-
mawiia  T0, esto es la tangente del dngulo que forma dicha recta con la
/F: horizontal.

/V Jh

a' o ‘a+h ' fl(a)zmrecta_tangente=Tagﬁ

b) Dada la funcion: y = x* - 3x
b1) Determina su funcién derivada aplicando la definicién.
f'(x)=é@f(x+”h)‘f(x) =Lim”'(zx;”‘3)=égy(2x+h—3)=2x—3

h—0

Fix+h)=(x+hf -3 -(x+h)=x?+2xh+h -3x-3h
Fix+h) —F(x)=x?+2xh+h* —3x-3h-x*+3x=2xh+h* -3h=h-(Cx+h-3)



b2) Halla la ecuacion de la recta tangente a la grdfica en el punto de abscisa
x=23.
A(3, f(3)
>y =Ff(3)+Ff(3)x-3)>y=0+3x-3)>y=3x-9
m=r£f(3)

4.- Aplicando las reglas de derivacién determina la funcién derivada correspondiente a las
funciones:

a) (Opera el resultado).
2x - (3x-4)-x*.3 6x% - 8x - 3x?

~ x? . (3x - 4) _ (3x-4) B
Y—A’CTG”3X_4_’/V— X Y C9xF -24x + 16+ x*
I+ (3)( - 4) (3x - 4F
3x? - 8x x-(3x-8)

T X+ 9x7 —24x+16 x'+9x7 —24x + 16

b)

Xj zzx
Y= [C‘as (5x)j
Lny =e**-[3-Ln x - Ln Cos (5x)]

Y e o 3. _ o [ 1 —5-Sen(5x)
=€ 2-[3-Ln x-Ln Cos (5x)|+e [3 " Gosox)

2x

y'= [#;X)]e . e -{2 [3-Ln x - Ln cos (5x)]+%+ 5. Tan(5x)}

(x+2) X +6x*+12x+8

5.- Dada la funcién: y = = cuyas derivada 1% y 22 son, res-

(x-2¥ x? —4x+4
2
pectivamente: y'= (x _(‘;0}(;): 2) L y= % Se fe pide:
a) Determina su dominio y cortes con ejes. 025

Dominio: Funcidn con x en el denominador
x¥-2F20-5x-2=0->5x=2->D=R-{2}

Corte ejes
e Ordenadas: x=0—>y=%=%=2—>(0, 2)
(x+2)

e Abscisas: y =0 —» 0 = >(x+2V=0->x+2=0->x=-2->(-2,0)

(- 2F



b) Sus asintotas asi como la posicién de las mismas respecto a la grafica.
(x+2 xT+6x°+12x+8
S x-2F x? —4x+4

Vertical: Si la hay serd en los valores que anulen el denominador, en nuestro caso en
x-2=0 - x =2.Ademds el limite en ese punto debe ser infinito.

Limx 2
3 X2 (X - 2)2 +
. (X + 2 ) _ |:64i| _ Posicion A.Vertical _
Lim el | 0% | L oot S
x-2 (X — 2)2 0
(x+2) o+
Lim = — = 40

Horizontal:

Xo>im x? -4x +4

Lim X +6x°+12x+ 8 _ [oo} G-N>6-D
[e0)

un nimero finito

Oblicua: Si la hay serd de la forma: y=m-x+n

Donde:
3 2
m = LimM _LimX +36x +212x+8 _ [3} onimesom 1 _
x> X x>e x7 —4x° + 4x ®© 1

3 2
n=éifg[f(x)—m-x]=é/'fg[x +6x +]2X_8—]-x]=

x? —4x + 4

= =10

= Lim

10X2+8X+8_|:00:| cnm-coem . _ 10
w>e X2 _2x+1 f

Lim
X 0o

x?—4x+4 ©

[x’+6x2+]2x+8—x’+4x2—4x]

La ecuacién de la asintota oblicua serd: y = x + 10

Estudiemos la posicién:

x’+6x2+12x+8_
x? —4x + 4

éi"_"w[f(x) —(m-x+n)= ﬂfp@[ 1-x— joj =

(X2 +6x° +12x+8 - x® +4x% —4x - 10x7 + 40x — 40
= Lim 5 =
X' —-4x+ 4

X —> =0

. 48x - 32 T P .
éif-llxz—4x+4 ,+0—0 — Debajo

. 48x - 32 CN<6.D
£im x°+4x +4

+ .
>»—0 = 0" > Encima
+



c) Estudia la monotonia y mdximo y minimos relativos.

Habrd que estudiar los signos de la 1? derivada: y'= (x _(‘:03(;): 2y

x =10

/V / \min. / Que se hace Oen: (x -10)x+2F =0 > {X _
L O @

(posibles M-m) y en la recta habrd que poner también

) 2 10 el valor que anula el denominador, es decir: x = 2.
(-0, - 2)—2 >y'=_'+=+>0—>€rece
.. .=+
Presenta un minimo en. (-2 2)—2—y'="""=+>0 Crece
5 > l= -t = —
(10+2f 12° (2, 10 >y " < 0 - Decrece
X=]0—>y=]0 > =82=27_)m(]0’27 N
(10 - 2y (10, w)—12 5 ' = => 0 — Crece

d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexidn si los tuviera.

Habra que estudiar la 2° Derivada de la funcién: y’’= 9?: +2])32
Que se hace 0 en: 96x +192 =0 - x = -2 que serd un posible punto de in-

flexién
En la recta habrd que poner el valor que anula el denominador, es decir: x = 1

AVAVAV,

-2 2

(_w,_z)$>y”=£=—<0—>6'anvexaﬂ

2 2)—esy'= { =+ > 0 — Concava U
(2, 0)—2L2 5y = E =+ >0 — Concava U

Habra un punto de inflexién en: x = -2

=%=0—>PI(—2,0)

e) Con los datos obtenidos , realiza un esbozo de la grdfica de la funcién propuesta.

72:

xX=-2-y

5 -4 -2 {0

P (~2,0)]
)]
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