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19 EVALUACION

1.1.-
a) Racionaliza y simplifica la expresion:
2'?\/\@“/32*3%‘5‘/43 =2.%‘/§+"—4J§+9J§—20\/§=4+5\/E—22\/3
3+43 3+Y3 3+V3 9-6/3+3 9-6J3+3 3-2y3+1 _ 4—2\/3_2_\/3
3-J3 3-43 3+43 9-3 6 2 2
] 5
b) Halla el término 4°, simplificado al mdximo, correspondiente al desarrollo de (3\/; - T]
3x
y determina el valor de * X" para que dicho término valga ;
P R B RPN Nl 1 Y __ 543, 1 _ 45
2. Ux? \3 2.4x? ) 3.2-1 8x?  4x
I RNk C B SN
4x 4 4.5 -
1.2.-

x’ - 2x% + x

a) Resuelve la inecuacidn:
xX+3

< 0. Hallamos las raices del humerador y del denomina-

x=0
X -2x +x=0->x-xX-2x+1)=0>x-(x-1F =0 >
dor:
x-1=0->x=1
X+ 3 =0 - x = -3(Hueco)

X3—2x2+x<0_)x-(x—1)2 <0

x+3 B x+3
(o, - 3)—22 ;+ =+>0—>N0~
O o—0— _
-3 0)0—>""=--<0->sI
-3 0 1 o . — Sol : (- 3, 0]u {1}
©, 1)—== —=+>0-No
(2, 0)—2 X505 NO




Log (2x-2)-Log B-y)=0

vy +4=x

b) Resuelve y comprueba la solucién entera del sistema:

Log (2x — 2) - Log (8—y)=0—>Lo_928X_2

=Llogl »2x-2=8-y—>y=10-2x

Igualacidn 3
1/X+,v+4=)(—)(,/X+,v)=(x—4)z—>X+y=)(2—8)(+.76—>y=,\*2—9X+_76

+7+J49-24 7+5
2 -T2 T

Zualcith o 10 - 2x =X —-9x+16 > X2 -7x+6=0 > x =

7+5
2

=6->y, =10-2-6=-2

x2=¥=1—>y2=]0—2~]=8

Con la 1 solucién aparecen logaritmos de ndmeros positivos, Gnicamente habrad que probar en la irra-
cional.

=6
1/,\'+y+4=)(%M/6—2+4=6—>6=6—>{X 2—)50/.Va'/ia’a

En la ecuacion logaritmica la 2% solucidn no vale porque aparecen logaritmos de O y no existen.

1.3.- De un tfridngulo se conocen el valor de lado ¢ = 10 cm y los
dngulos A = 40° y 8 = 60° , Se te pide:

(9]

a0®

b =8.79cm

a) Resuelve le tridngulo calculando los elementos del P
tridngulo que faltan. Area = 28.26 em?

h
, e
Yoo = 06.03 em
AY
)
,
\
AY
N
\

g B

o &
L0 e

¢ = 180 - (40 + 60) = 80°

10 - Sen 40 ,

=——— =653 cm
Sen 80

T Seno : —9 b c _,_a b 10 Ny
SenA SenB Senc | Sen 40 Sen 60  Sen 80

10 - Sen 60 ,

=——— =879 cm
Sen 80

b) Calcula el drea de dicho tridngulo.

_b-h _10-5'65
2 2

h
40 = —— =879 . 40 = 5'
Sen 579 > h=879  Sen 565 cm

A = 28'25 cm?




1.4.-
a) Sabiendo que Cos a = g Yy que Sen a < 0. Ssin usar la calculadora, determina el resto de

las razones trigonométricas del dngulo, situando previamente el dngulo en su cuadrante. Usando
la calculadora determina el dngulo y exprésalo en grados y radianes.

e
Cos a = 5 <0->ae? o0 3° S geP o Tanas0
Sena<0 —»>ae 3 o4°
-J3 . [(=3Y . .3 . 3
COSQ—T—)SGﬂa+ 5 —]—)Seﬂa+z—]—)seﬂa—]—g—)
2, _ 22 __ |22 _ -2
—>5ena_25—>5en = 25 - 5
— 22
Tan o 2 SNA _ 5 _~N2zz _ s
Cos a -J3 J3 3
5
_'\/3 Caluladora ' 0 ' '
Cos @ = — »110'27° ¢ 3° > a = 180 + (180 - 110'27) = 249'73° =
249'73 ,
= . =] * .
180 7 rad 39 -« Rad

b) Resuelve la ecuacién:

Sen‘x + Cos x =1 - 1 - Cos’x + Cos x =1 - Cos x-(-Cos x +1)=0 >

X = 90°+360° k = %+ 27k rad
Cos x =0 > 3 —>x=90°+]80°k=%+7zkr'aa’
X = 270°+360° k = 7”+ 2nk rad

—Cos x+1=0->Cos x=1-> x =0°+360° k = 0 + 2rk rad.



2% EVALUACION

7’ . 2 4 L4 . .
2.1.- El nimero complejo z, = ENEETE es una de las raices de una ecuacién de 2° grado con coeficien-
- -

tes reales. Se fe pide:

a) Expresa z, en forma bindmica y polar. Represéntalo
grdficamente.

4 4 —J3+i 4-(V3+4) 2 Y-
= = = ] = * = = 3 225
SRSV S S BN U I IRV I Tr= o

|z,|=\/i—\/§F +(IY =J4=2
!

=3 +iooi{Tan a = ——
NE)
- a=-30+ 180 = 150° ]

b2
|

-
(5]
=

a-/¢

»>a=-30°—"2""2

> Z = 2150'

b) Si dicha solucién es: z, = —J/3 + i, obtén la ecuacién de 2° grado a la que le corresponde dicha
solucién. Si dicha ecuacién fuera z? + 2J3 - x + 4 = 0 comprueba que dicha ecuacidn tiene esas
soluciones.

La otra solucidn serd la conjugada, es decir: z, = 3 -
La ecuacion sera:

(z—z,)-(z—zz)= 0 - |_z—(—\/§+i)J-|_z—(—\/§—/') =0 ->
- [(z+ \/3)— i]. [(z+ \/§)+ /']= 0 - (z+ \/3)2 -(iY¥=0->

> 22423 x+3-i"=0->2"+2J3 - x+4=0

22+2\/§_x+4=0_)z=—2\/312«/12—16 =—2\/§;\/—4 =—2\/§i;/Z-«/—1 _

=—\/§ii

2.2.- Dados los vectores 4 (3, - 2) y v (1, 2).Se te pide:

a) Determina el dngulo que forman dichos vectores.

G-v ___3.1+(2)q-2 _ -1
Wl J3F a2y JiFr22 135

a=97'13°

<



b ) Expresa el vector w(- 2, 4) como combinacién lineal de los vectores u y V. Indica el signifi-
cado de los valores hallados.

-2=3a+b->b=-2-3a—==L—b=1
wi-2, 4)=a-d(3, -2)+b-v(1, 2)>
4=2a+2b—t=23 3 4- _2q+2(-2-3a)>

4=-2a-4-6a > 8a=-8->a=-1

Dichos valores serdn las componentes del vector w en la base 8 = {i, v}, es decir: w(- 1, 1) en
dicha base 8 = {4, v}.

c) Determina las componentes de un vector unitario (Médulo unidad) que tenga la misma direccidn,
sentido opuesto al vector v .

" . v (1,-2) (-1 -2
R )

2.3.- Los puntos A(- 1, 4), B(-6, -1) y c(1, - 2) son tres de los vértices de un rombo. (puedes ayudar-
te del plano adjunto):

-.‘(_1(' Aa=x—3y+13=0
a) Determina las coordenadas del vértice D de dicho rombo. =14
o D=(53)

Sea: D(a, b)

___|48(-5, - 5)
Se debe cumplir: A8 = DC -

DC(1-a, -2-b)

C=(1,-2)

rac = y=—3dr+1

-5=1-a—>a=6
—>D(6,3)
-5=-2-b>b=3

b) Determina la ecuacién de la recta que contiene a la diagonal que pasa por los vértices Ay C.

S>y=4-3-(x+1)>y=-3x+1

. AC(2,-6)~(1.-3)>m, =‘1—3=—3
A 1,9)

c) Determina la ecuacién de la recta perpendicular trazada desde el vértice A al lado AC.

1

§_>y=4+§(x+1)—>3y=12+x+1—>x—3y+13=0

s LAC >m_=-3->m, ,=
Al-1,4)



2.4 - La ecuacidn general de una circunferencia viene dada por la expresién: x? + y? +2x -4y -5 =0.
Se te pide:

a) Obtén su ecuacion reducida e identificala. Indica sus elementos y realiza un esbozo de la mis-
ma.

&
m=y=-3cH9

x?+y?+2x-4y-5=0->
> +2x ... J+(y? -4y +...... )=5 >
Th=vi0

—)(x2+2x+]")+(yz—4y+22)=5+]2+22—)

S>x+1F+(y-2F =10

Centro(- 1, 2)
Se trata de una circunferencia:

Radio = V10
b) Determina el valor de k" para que la recta r = y = -3x + K sea tangente a la cénica anterior.

Debe cumplirse que la distancia de la recta al centro tiene que ser igual al radio, es decir:
10=-k-1->k=-11

d(f,€)=R—>\/ﬁ=|3'E/_?+i_k|_>im=k-1—>

3% +1 O ekt keo
r

r=3x+y-k=0—2n_,

y =-3x-11

rn=y=-3x+9

c-1,2)



39 EVALUACION. ANALISIS

3.1-

a) Dada la funcién y = 3 +|x + 4|, determina la funcién a trozos que le corresponde. E indica su
dominio.

Busquemos los puntos criticos: x + 4 =0 - x = -4

@
-4
(oo, —4)—= sx+4<0>|x+4=-x-4>5y=3-x-4>5y=-x-1
_)
(-4, 0)—== s x+4>0 > |x+4=x+4>y=3+x+4>y=x+7
—x-1 six<-4-5(-w-4)
y = —)D=iR=(—oo,oo)
xX+7 .s‘ix24—>[—4,oo)

b) Dada la funcién y = e**?, Determina su funcion inversa/reciproca y comprueba que la funcién
obtenida es efectivamente la inversa/reciproca de la propuesta para x=4 es decir que .
yoy'(4)=4)

_ gty = Ln x+3

V= y =772 Se deberd cumplir : y oy (4) = 4

Il x oy

x =&’ P n4+3 24443 o

o - 4 = _— = 2 = in4 = 4

ln x =2y -3 yer'@) y[ 2 ) € €
_lnx+3 A=e"* 5 LlnA=Ln4-lne—>LlnA=Ln4>A=4
- 2

3.2.- Calcula:

a) La funcién derivada correspondiente a la funcién: y = [cos (3x - Z)h Aplica la derivacién lo-
garitmica.

y = [C'as (3x-2) P -

e {2-(x2—x+1)

—>y’=[€os(3x—2)]ze+7-]+xz T

\ Logaritmos

Ln|cos (3x - 2)| - Tan(3x - 2)}

2x

Ln y = ]i—,\/z'Lﬂ[COS (3X - 2)]

‘e 2. (1+x?)-e"-2x

<

y (7 + x2f
y' e~ {2-(x2 - x+1)

y=]+x2 1+x7?

e -Sen(3x-2)-3
%

- Lnlcos (3x - 2)]+ 1+x%  cos(3x-2)

Ln|cos (3x - 2)]| - 3 o Tan(3x - 2)}



x?-2x

b) El siguiente limite: Lim (2 - i+ ;) s Interpreta geométricamente el resultado

X

x°-2x

. e A o -
L/m(Z—X 3 =e[“”"”]=e3—>A.H.y=e’

X—®

 RG.

®

[2—3}” =@-1y—2 1" 5 N° e

o0

2

_2 ,

Lim [ S 1+ Xj T et e )| N s e | B = =8 I
X x-3
_ s i)

xX?+2x s x<-1

3.3.- Dada la funcién f(x) = . Se te pide:
=X g x>t
X-m

a) Escribe la condicién para que la funcion sea continua en x = -1. vy aplicala para determinar el
valor de "m" para que sea continua en ese punto. ¢Qué ocurrird para cualquier otro valor?.

f(x) continua en x = -1 & f(-1)= Lim £(x)

f(_]):(—])z+2'(_1)=]_2=_]

L/'{r]_(xz +2x)=-1 [~
Lim F(x) = —>—]=_13_m—>]+m=3—>m=2

. 4 - x? 4-1 3

>t x-m -—-1-m -1-m ]

— Para m =2 > f(x) continua en x = -1

Para m # 2, la funcidn serd discontinua en x = —1 inevitable de salto finito porque los limites
laterales serdn distintos

b) Para m = 2. Estudia su dominio, continuidad y clasifica las distintas discontinuidades que localices.

x?+2x s/ XS—]—)D(—oo,—]]
f(x) = > D=%-1{2}
4 - x?

2 s/ X>—]—)X—2¢0—)X¢2—)D(—],2)U(Z,oo)




Habrd que estudiar la continuidad en: x = 2

Se debera cumplir: £(x) continua en x = 2 & £(2) = Lim f(x)

4-22 0
f(2)= 2_2=6=—)E|f(2)/

— D.Evitable _ Punto _ Hueco (2, -4 )

2
= Lim(-2 - x)=-4

Lim
x—2 X — X2

0 4-x* _(@2-x)@C+x)_
R.é.—>0—>X_2— o =-2-x

(x-2F x*-4x+4 8x - 16

3.4.- Dada la funcién y =

cuya primera derivada es: y'=

= ———,ysus d

x+2F x?+4x+4"' (X+2)”y U segunda

. . —16x+64 . . . . .

derivada es: y"= WSe te pide: . Dominio y cortes con ejes(3p), sus asinfotas (y posi-
+

cién)(8p), Monotonias, crecimientos-extremos(8p) y curvatura-puntos de inflexién(8p). Realiza un es-
bozo de la gréfica(3p).

.. x-2) ., . .. ,
Dominio: y = ﬁ al ser funcidn racional el dominio serd todos los valores salvo los que
+
anulen el denominador, es decir:

x+2f 205 x+220>5x2-2>5D=%-{2}

Cortes efes:
Abscisas: y=0—>0=%—>x—2=0—>x=2—>(2,0).
Ordenadas: x=0—>y=%=%=]—>(0,]).

Asintotas:

Verticales: si las hay las habrden: (x + 2f =0 - x = -2.

LI’MM:iw=+oo
2 o
En x = -2 > Lim (X_Z)z = [ﬁ} = 40 Posicidn i (X+2)z +
=% (x + 2) 0 L,-,,,M=iw=+w
ez (x+ 2+
En x = -2 hay AV
Horizontal:
. X2—4X+4 |:00:| 6N=6D Posicin
Lim——F—— = |- | ——2— S =] ——2
xoe X2 + 4x +4 | 1
(X —4x + 4 (X —-4dx+4-x-4x -4 . - 8x + .
ﬂ'—n@( z+4x+4_]J—ﬂ'_”®[ X’ +4x + 4 )_éi,—nwxz+4x+4_:0_0 -
Posicién 3
Lim——8% __ _Z0-0 5 Por_Debajo

o x? + dx + 4+
En y =1 hay A.H.



Monotonia. Habra que estudiar el sigho de la 1% derivada.

’=H—>8x—]6=0—>x=2—>P.M—m
/v \min,/
o ®
2 2
(oo, —2)—2=22 s y'= "5 0 - Crece

(-2, 2)"—=”>y'=£< 0 - Decrece  »En x = 2 - y = 0 Hay un minimo (2, 0)

(2, w)—2x=t0 ' = { > 0 — Crece

Curvatura: Habrd que estudiar el signo de la 2% derivada.

"=%—)—16X+64=0—)X=4—)P.PI

~ \/p_I Fa\ (oo, = 2)—=te sy = =<0 |
O ® (—2,4)—‘7)y"=£>0—>U :
2 ¢ (4, 0)—2xt0 5 y'=— <050

114 - oy
v =2
g A (x4 2)*

e e B e e
o
i

|min. (2,0)

L
=]
o
[xx]
E]
o
o
I
w
—_— ﬁ—-
L
o
a
(3]
(5]
I
o
i)
-]
oA
w
= |
o
-
-
=]
ra
=
w
=
I
=
(4]




