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¥ Nombre:

Normas para la realizacién de la suficiencia.

Si tienes una unica evaluacion pendiente:

Deberds realizar TODOS los ejercicios propuestos para dicha evaluacién.

S/ tienes 2 evaluaciones pendientes:

1.2y 2.% pendientes: 110p
1.1.c, 1.3, 1.4y 1.6.a
2.1, 23 2.4ay26

1. y 3.% pendientes: 110p
1.1.c, 1.3, 1.4, 1.6.ay 1.6.b
3.1.b, 3.2.a1, 3.2by 3.5

2.% y 3.% pendientes: 120p
21,23 24ay26
3.1.b, 3.2.a;, 3.2by 3.5

S/ tienes las 3 evaluaciones pendientes o te presentas a subir nota:

1.1.cy 1.4
2.1, 23y26
3.2.a:., 3.2by 3.5




1.9 EVALUACION

NOTA: Si tienes Unicamente esta evaluacion realiza 2 ejercicios de los propuestos en trigonometria, es
decir de los ejercicios: 1.4, 1.5 y 1.6 debes hacer Unicamente dos de ellos.
1.1.-
a) Racionalizar, operar y simplificar la siguiente expresién: 6p

\/X—]+\/X+1+\/X—1—\/X+]=
Ix -1 -Jx+1 x-1+Jx+1

_(\/X—]+\/X+IX\/X—1+\/X+1)+(\/X—1—\/X+1X\/X—1—\/X+1)
B Wx=7-Vx+1) (Ux-7+Jx+1)

x-1+x+1+2yx? -1 +x-1+x+1-2Ix* -1 4x

= =-2
x-1-x-1 -2 ol
b) Resuelve la siguiente ecuacion: 6p
x+1 x x-1 _2 . x x 5X _2 25'5X+5'5X+5X _ﬂ
57+ 5"+ 57" = 5 >5.5"+5" + 5 =5 - 5 =5 -

5 31-5"=3155"=1-55"=5°>5x=0

); } . Se te pide:

c) Dada la expresién: (% _

c1) Los dos primeros y los dos dltimos términos del desarrollo de Newton. (dejar indicados). 5p
e N M - MR A - -
x 3) |0 \x 3 1) \x 3 )
R AR RN 7 (&) (Y
"""" 6 x 3 7) \x 3

cz2) Obtener, completamente operado el 5.° término de dicho desarrollo: 3p

7Y (9" (-x%Y 7l 9 x* 7-6-5-3.x°
0 4.2 . . |2 . — A S = .x?
5 fermmo-[‘J (x] [ 3 ] * 27 3. 2.1 % .3 315 - x
1.2.- Un tendero invierte 125€ en la compra de una partida de manzanas. Desecha 20 Kg por
defectuosas y vende el resto, aumentando 0'40€ cada kilo sobre el precio de compra, por 147€.
¢Cudntos kilogramos compré?. 15p

x — Kg. comprados —22> , x — 20 — Kg. vendidos

—)(X—ZO)-[%+0'4J=147—>

—1)2(5—>€/kg dezuts >1)2(5+0’4—)€/kg




—)]25+0'4X—@—8=]47—)125X+0'4X2—2500—8X=147X—)

%:125/@
+ o 4000 +
S 0'4x7 — 30x - 2500 =0 — x = 0 ENIW+ _ 3070 _
o'8 o'8 30 - 70
#=Impasib/e
x+2y <10
Representa los puntos del plano que verifican las condiciones dadas: { 2x -y 20 15
-1<x<3
x|o(10 )
x+2y=10—>y > 0.4%0+2-0=0510—>5/Enfra
x|0|2 .
2x—y=0—>y 0 4.4"—"%2-1—0=220—>515nﬂ'a
-1|-1
x=-15% .—9 ,0>_1- 5/ Entra
y| 0| 4
3|3
x=35% —©9 _,0< 3 5 Entra
y| 0|4

Vamos a comprar una parcela triangular con las medidas de la figura
adjunta. Se te pide:

a) Determina los metros de valla necesarios para rodearla en su
totalidad. 10p
Deberemos calcular los lados "a 'y "b", para ello calcularemos el
dngulo Cy luego aplicaremos el teorema del Seno:

C =180 - (40 + 110) = 30 s B
150 - Sen 40
= 2 19284 = 1
Sen 30 92'84 = 195m
T.Seno : —2 = b _ 1% — -
‘ " Sen 40 = Sen 110 ~ Sen 30 150 . Sen 110
H1-1
b= = 281'91 = 282
\ Sen 30 B1'o1 = 262m

- p =150 + 192'84'28 + 281'91 = 624,75 = 625m

b) ¢Qué superficie tiene la parcela?

Area =

b-h 150 - 181,21

= 13.590,77m*

Sen 70 =

2

h
192'84

2

—> h=192'84 - Sen 70 = 181,21m

5p



15.- . 4 €os(a+b)+cos(a-b) 1 1
5.- Demuestra esta identidad sen(a + b)+ sen(a—b) _ fanb op

cos(a+b)+cos(a-b) 1 _)C'osa-Cosb—Sena-Senb+Cosa-Cosb+5ena-5enb_
sen(a+ b) + sen(a—-b) tana ~ Sena-Cos b+ Cos a-Senb — Sena-Cos b+ Cos a-Senb

_Z-C'osa-Cosb_ 1
~ 2.Cos a-Senb Tan b

1.6.- Sabiendo que cos a = é y senx < 0. Se te pide:

a) Determinar, sin usar la calculadora ni el valor de «, el resto de las razones trigonométricas de
dicho dngulo razonando la localizacién del dngulo (cuadrante al que pertenece). 7p

cosa=§>0—>ae1°o4°

S>ae4°>Tana <0
Sena <0 > ae3°0 4°

2
5enza+€osza=1—>5enza+[§] =1—>5enza+%=1—>5enza=1—i—>

9 Sen o
2z
—>$en2a=%—>5ena=i\/§=—¥—>Tana= 13 =-2J2
3
b) Posteriormente, usando la calculadora, calcula el dngulo a y exprésalo en radianes. 3p
cos a = % —>a=23'51°—* g =-23'51°= 336'49° = 3'?2;9 n = 187r rad
c) Resuelve la siguiente ecuacién trigonométrica: sen(180°-x) = cos(270°-x ) + cos 180° 15p

sen(180°-x) = cos(270°-x) + cos 180° > Sen x = -Sen x -1 > 2 - Sen x = -1 -
— 30°+360° k = 330°+360° k

210°+360k

Sen (180 — «) a Sen (o) 270-a
\




2. ? EVALUACION

a+2i 3J2

2.1.- Calcula el valor que debe tener “a" para que el médulo del cociente 7 S8 5 15p
a+2i _a+2i 1+i a+ai+2i+2i° _a—2+a+2.
1-7i  1-i I1+i 1-7° -2 2
a+2i| |(a-2 2+ a+2Y _\/a2+4—4a+a2+4+4a _J2a* + 8 R
1-7| 2 2 B 4 -2
/ 2
- 2a2+8=3f—)\/202+8=3x/3—>202+8=18—>202=10—>a2=5—>
>a=1/5
2.2.- Halla {- 8 + 83/ y representa grdficamente sus soluciones. 15p

’k=0—>z,=230

k=1->52z, =2

120 AP

/ fj -;-7-12"27‘-"“
R = %16 120360k — ! f; V y
V31 o {16, = 16w H r

k=2-> Zz, = zzzo ‘.‘-"‘I Q?ISI

k=32 =2, /

4"
3 = 300,
2210 T /

/

2= 8y +(6V3f = V6464 3-2.8=16 |
z=—8+8\/§i—> 7= 16

120
@=_\/§_>a=_50=—2">a=120

Tan a =

2.3.- Dados los vectores: u(- 3, - 2) y el vector v(Z, 4), referidos a una base ortonormal, se te pide:

a) Calcular el dngulo que forman dichos vectores. 10p
Cos a _)U- V_} 3)-1 (_ 2)- 4 -1 - a=137'73°

JCay +Car Jr+# 1317

[7/

4

b) Expresar el vector w(4, — 4) como combinacidn lineal de los vectores v y v.(Qué representan
los valores hallados? 10p

4=-3a+b>b=4+3a=4+3-(-2)=-2
w4, -4)=a-(-3,-2)+b-(2,49)>
—4=-2a+4b—>-4=-2a+4 - (4+3a)>

> 4 =-2a+ 16+ 12a > -20 = 10a > a = -2
w4, -4)=-2.(-3-2)-2-(2.9)

Dichos valores, Resultan ser las componentes del vectorw en la base formada por los
vectores v y v, es decir: w(- 2, - 2), en la base B(Z, 3)



2.4.- Dada larectas s : {X =57

y = 3t con t € R, halla:

fxesr [0
| y=3t 17,(-1,3)—>m,=i_1=—3
a) La ecuacién continua de una recta r; perpendicular a s

que pase por A(5, - 3).

Py(D, 4)

Pf = (5' - 3) 1 2
r ls E .Continua \X_5=y+3
L T3 1
V.(3.7)
B midr4+y—4=0
.z . ’ . r._-r'—e'>_y+:5
b) La ecuacidén implicita de rz paralela a s que pase por "' @ 1
A0, 4). /
£ =04
r,//s — L&l S,y =4-3-(x-0)>y=-3x+4>3x+y-4=0
m =m =-3

c) La ecuacién explicita de r; perpendicular a s que pase por A,(- 3, 0).

p=(30) , ,
rls — oy =0+ S (x+3) o> y=Fx+1
1
m, =3

2.5.- Dado el tridngulo de vértices los puntos A(3, 1), B(2, 3) y c(1, - 2), calcula:

a) El drea del triangulo.

R — 7
A ‘AC‘ -dB.r.) Y- gz ;
= 2 = 2 =2Y

Ac =(-2,-3)> ‘,42‘ —JC2Y +C 3Y = J13u

A3, 1)
" E.P.p. ay=j+%(x—3)—).3’,\’—2)'—7=0
4 =(—2,—3)—>m, =%=§
o) B(2,3) ) 3.2-2.3-7| 7
dB8,r,.)-> - dB,r,)= =
i dx-2y-7-0 ‘ 3z+(—2)z‘ V13



b) La ecuacién general de la altura trazada desde el vértice B.

b, : $y=3—§(x—2)—>2x+3y—13=0

2.6.- La ecuacién general de una circunferencia viene dada por la expresién: x° + y° + 8x -8y +c = 0.
Se te pide:

a) Determinar el valor de C sabiendo que pasa por el punto P(- 2, 2). 5p
Si P(-2,2)e circunf. > (-2 + (@Y +8-(-2)-8-(2)+c=0—>c=24

b) Obtener su ecuacion reducida y determinar su centro y el valor del radio y realizar un esbozo
de la misma. 10p

X4y’ +8x-8y+24=0->(x+8x+..)+(y-8y+..)=-24 >

—)(x+8x+42)+(y—8y+42)=—24+42+42—)(x+4)z+(y—4)2=8—>

c=(-44)
— Circunfrencia :
r=4J8=2J2
c) Determinar la posicién de la recta r = y = x + 4 respecto a la circunferencia. 5p

Habra que calcular la distancia del centro a la recta y compararla con el radio.

c-44) 4-4+4| 4

dic.r)-> —>d(C',/')=_z_—+z=ﬁ=2\/E=r—>
r:x-y+4=0 1 +(-1)

La circunferencia y la recta son tangentes. G (et )+ lv— =8

e 2V2u 5-/
4




3.9 EVALUACION. ANALISIS

3.1.-
a) Calcula el dominio de la funcién £(x) = Ln[;—_‘jj 10p
Se trata de una funcién logaritmica, se deberd cumplir:
Jx -3=0->x=3
x-3 P.C.
6 x o > — Ambos hue cos
16 -x=0->x=6
-10 -3 -
—w,3)—x=0 =2 --<0-5NO
e (- .3) 6-C10)"+- "7
3 (3.6) —== >'Z_;=i=+>0—>5f
(6, 0) —==22 20__13 =—=-<0->NO
Do min o = (3,6)

b) Dada la funcién y = 3ix + 2, determina su funcién inversa/reciproca y comprueba que la

funcidn obtenida es efectivamente la inversa/reciproca de la propuesta para x = 2. 10P
y=Ix+2— s x=3y+2 > x’=y+2>y=x’-2->5y'=x’-2

yeoy'@)=yl6)-v8-2
yoy'@=y'oy2)=2~
v or@)=yR2+2)=y W)= () -2-4-2-2
3.2.- Calcula:

a) Calcula las derivadas de las siguientes funciones:
ai) 10p
y=0@x)="—2 siny=(1+Senx)-(tn2+Lnx)>
- % = Cos x-1-Ln(2x)+ (1 + Sen x)- % - y'=(2x)"= . [C‘os x - Ln(2x) + (I%enx)}
az) ]Op

2.-Ln(1+e”) e ,_ e - Ln(1+e )

_q(x)=Ln(1+e)—>_q(x)= Tr e > y'= T+ e




b) El siguiente limite: 10p

Lim x?-5x+6 _Lim X=2 _
x->3 X3—3Xz B X B

! R6 LN =

3?-5.3+6 0 x*-5x+6 (x-2)-(x-3) x-2

3 -3.37 0 x—3x* x? . (x - 3) x?

~_1 S/ X <

3.3.- Estudia la continuidad de la funcién £(x) = ) 10p

x + 1 si x=>3

Estudiaremos en primer lugar el dominio:
ﬁ si x<3—F2 s x-120>5x21-5D=(-wo1)u(13)

f(x) =

x+1 si x23—FLI2 s x4 1>0 5> x2-1-5D=[3 )

La continuidad habrd que estudiarla en: x=1 (Dominio) y x=3 (Cambio)

Continuidad en x = 1 — £(7) = Lim £ (x)

ﬂn=7%7=

- Af(1)

Ql~

— D.Inevitable _ Salto _ Infinito

Limf(x) = Lim

= +o0
x—)IX_I

Continuidad en x = 3 — £(1) = Lim f(x)

f3)=V3+1=2
Limf(x) = Lim r 1
} x>3 x> 3 -1 2| _, p Inevitable _ Salto _ Finito
. f(X) — Cambio 3
Lim .
x—=3 é_{T f(X) = 2




3.4.- Dada la funcién F(x) = x? — 3x, prueba que f°(-2) =-7 aplicando la definicién de derivada.

y

Explica cudl es el significado geométrico de la derivada de una funcion en un punto.

f-2+h)-f-2 . h-\h-7 .
( h) ( )=L/m¥=um(h—7)=—7

f’(_2)=éi,£’71 h—>0 h—>0
f2+h)=(2+hn° -3-2+h)=4+h" -4h+6-3h=h -T7h+10
f2)=(-2Y-3-(-2)=4+6=10

F2+h)-F2)=h -7h=h-(h-7)

10p

La derivada de una funcién en un punto resulta ser la pendiente de la recta tangente a la
grafica en x = 2, ademds como en este caso la derivada es negativa la funcién es decreciente en
x=2

2

3.5.- Dada la funcién y = w7 7 cua primera derivada es: y’= - ﬁ , Y su segunda derivada es:
f— X f—
" w Se te pide:
(x* - 1)

a) Dominio y cortes con los ejes.

y=XZX_I—)F.Raciona/—>D=§R—{xz—I=0}—>D=‘.R—{—1,+I}

Cortes con ejes:
Abscisas: y =0 - x =0 — (0,0)

Ordenadas: x = 0 - % =0 - (0,0)

b) Sus asintotas (y posicidn de la funcidn respecto a ellas).

(3p)

(8p)

A.Verticales: si las hay las habra en los valores que anulan el denominador es decir en x = +71,

ademds los limites en esos puntos deben valer +w. Comprobamos:

Lim X = —w=—»
so-r x? -1
Lim—; =10 > x=-1AV. — 2=,
x—)—]X —_
Lim X Zw=+4w
x->-1 Xz _] - —_ -
I RG6



X
Lim = — 0

x—)]X 1 =%
U’C’Xz =t > x=1AV. L=
X +
Lim = — 00 = 4+
1 x% -1+
y RG
1 _1_4_00
7y -1 o0

A.Horizontal: Para que la haya el limite en +o debe ser un ndmero finito.

_ debajo

Lim{ —~ —0}=:0=0‘—>Por
X 1 xX—— X _1 +

Lim Z —le—_o_)y O_IAH Posixion

X>Fo X —] xo>70 X >
L’”’( —0)=i0=0+ — Por _ Encima
X—® X _] +

I RG

© x? X

¢) Monotonia, crecimientos-extremos

2
Habra que estudiar el signo de la 1? Derivada: y’= - %
xX° -
x2+1=0->x=1J-1 —>,Zf—)No/1ayM—m

P.Criti cos 3

(x? = 1F = 0 > x = +1 - A Funcién

\A ,\\ ,\\ (- 01— 5 y'= —{ = — > Decrece
N\ A\

_11)—° ot __
1 +1 11)——y > — Decrece
(1,0)—2 5 y'= - X = — 5 Decrece
d) Curvatura-puntos de inflexion
(x? + 3)

Habra que estudiar el signo de la 2% Derivada: y" =

x =0 - P.P.Inflexion
2x-(x2+3)=0—>

P.Criti_cos 3
x? + 3 =0 — Im posible

(¥ -1y =0 > x = +1

(oo 1) —L—y''= _J.r+ = - — ) Convexa
[
/\ \/D/\\/ (- 1,0)—= >y'=_'+=+—>U6'6ncava
O @ O -
-1 0 +1 (0 1)—>y +;+ = — — () Convexa
(1,0)— 22— y'= +4'_+ =+ > U Concava

ElPIen.X=0—>y=%=0—)PI(0,0)

(8p)

(8p).



(3p).

L=

e) Realiza un esbozo de la grdfica




