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| Ejercicios de controles 1° BCN 15-16 |

1.- Dada la funcién: y = (Sen’x - °~)#x-5 . Determina su funcién derivada aplicando la derivacién logarit-

mica.

2
2. Dada la funcién y = ()(4;2)2 cuya derivada primera es y'= (X]é—;)a y su segunda derivada es
+ +
"= % . Determina:

a) Dominio y corte con ejes.

b) Las ecuaciones de las asintotas y sus posiciones respecto a la grdfica.
c¢) Monotonia (crecimientos) y localiza los mdximos/minimos si los hubiera.
d) Curvatura y puntos de inflexion si los hay.

e) Con los datos obtenidos, realiza la grdfica correspondiente a la funcion.

3.- Calcula La funcién derivada correspondiente a la funcién: y = [cos (3x - 2)% Aplica la derivacion

logaritmica.

x-2F x*-4x+4

(x+2F x*+4x+4'

—-16x + 64
(x+2)

notonias, crecimientos-extremos y curvatura-puntos de inflexién. Realiza un esbozo de la grdfica.

8x -16

cuya primera derivada es: y'= a2y y su segunda

4.- Dada la funcién y =

derivada es: y” = Se te pide: . Dominio y cortes con ejes, sus asintotas (y posicion), Mo-

5.-
a) Concepto e interpretacién geométrica de la derivada de una funcion en un punto.
b) Dada la funcién: y = x? - 3x
b1) Determina su funcién derivada aplicando la definicién.
b2) Halla la ecuacién de la recta tangente a la grdfica en el punto de abscisa x = 3.

6.- Aplicando las reglas de derivacion determina la funcién derivada correspondiente a las fun-
ciones:
XZ
3x -4

Q) y = ArcTan (Opera el resultado).

2x

x Y . e rep ..
b) y = [m] (deberas simplificarla al maximo)

(x+2 x"+6x*+12x+8
(x-2Y x?—4x+ 4
a) Determina su dominio y cortes con ejes.

b) Sus asintotas asi como la posicién de las mismas respecto a la grafica.

c) Estudia la monotonia y mdximo y minimos relativos.

d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexién si los tuviera.

e) Realiza, en el plano cartesiano adjunto, un esbozo de la grdfica propuesta.

7.- Dada la funcién: y = cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: y’-
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1.- Dada las funcion: y = [?5—52;:j . Determina su funcion derivada aplicando la derivacién logaritmica.
., 9 - 3x° : . ~6-(x+3) .
2. Dada la funcién y = =——=5 cuya derivada primera es y'= ——=<-"" y su segunda derivada es
f y (x+ 2F Y prim Yy (x+1)° Y g9
y''= % . Determina:
a) Dominio y corte con ejes.
b) Las ecuaciones de las asintotas y sus posiciones respecto a la grdfica.
¢) Monotonia (crecimientos) y localiza los mdximos/minimos si los hubiera.
d) Curvatura y puntos de inflexion si los hay.
e) Con los datos obtenidos, realiza la grdfica correspondiente a la funcion
3.- Calcula:

1-x

Sen’ 3 x

Iox
a) La funcién derivada correspondiente a la funcién: y = ( Ty ] . Aplica la derivacién logarit-
e

mica.

a) Halla la ecuacién de la recta tangente a la grdfica de la funcién y = % en el punto de

abscisa x = -1.

1
b) Determina el valor de: Lim ( I+ x j“z
~>2\5+2x

5.- Aplicando las reglas de derivacion determina la funcién derivada correspondiente a las fun-
ciones, Da el resultado operado y simplificado:

X-Bx Cos? 3x
a) y = [ﬁj (Ayuda: utiliza la derivacién logaritmica).

b) y = ﬁ (deberds simplificarla al maximo)

(x -2y

, y”=6";—:6. Se te pide:

6.- Dada la funcién: y =

. x-1¥(x+2)
y = X’
a) Determina su dominio y cortes con ejes

b) Sus asintotas asi como la posicién de las mismas respecto a la grafica.

cuyas derivada 1®° y 2% son, respectivamente:

c) Estudia la monotonia y mdximo y minimos relativos.
d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexién si los tuviera.
e) Realiza, en el plano cartesiano adjunto, un esbozo de la grdfica propuesta.
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1.- Aplicando las reglas de derivacién determina la funcién derivada correspondiente a las fun-
ciones, Da el resultado operado y simplificado:

Sen 3x x?=3x
a) y=[ez y j (Ayuda: utiliza la derivacidn logaritmica).
X
X% —2X . , .
> (deberas simplificarla al mdximo)

(x-1)

b) y=

x? . a a . x® —3x?
—— cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: y=—"————,
(x - 1) (x - 1)
y"=6—x4. Se te pide:

(x-1)

a) Determina su dominio y cortes con ejes.

b) Sus asintotas asi como la posicién de las mismas respecto a la grafica.

c) Estudia la monotonia y mdximo y minimos relativos.

d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexidn si los tuviera.

e) Realiza, en el plano cartesiano adjunto, un esbozo de la grdfica propuesta.

2.- Dada la funcion: y =

2X

x?-5x
3.- Dada las funcién: y =[ ] . Determina su funcion derivada. 10p

Sen 3x

2 —
4. Dada la funcidn y=(2%)2 cuya derivada primera es y'=ﬁ y su segunda derivada es
X — —

y'= 8x+4 . Determina:
(x-1)
a) Dominio y corte con ejes.
b) Las ecuaciones de las asintotas y sus posiciones respecto a la grdfica.
c) Monotonia (crecimientos) y localiza los mdximos/minimos si los hubiera.
d) Curvatura y puntos de inflexién si los hay.
e) Con los datos obtenidos, realiza la grdfica correspondiente a la funcion.

2
X , Cuya primera derivada es: y'=ﬂ, y su segunda derivada es:
x* -9 (x2 — 9)2

5.- Dada la funcién y=

54x° + 162 : . : . . .
y = WSe te pide: . Dominio y cortes con ejes, sus asintotas (y posicién), Monotonias, cre-
X =9

cimientos-extremos y curvatura-puntos de inflexién. Realiza un esbozo de la grdfica.

2x

x? —3x

e
. Aplica la derivacion lo-
COS 2X

6.- Calcula: La funcién derivada correspondiente a la funcion: y =(

garitmica.p

7.- Concepto e interpretacion geométrica de la derivada de una funcién en un punto.
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1.- Determina la funcién derivada correspondiente a la funcién: y =[Cos(5x)[’

3 x*(x-3
. ~cuya 1* 'y 2% derivadas son respectivamente: y'= —( ( 1)3)'
X -

T x-1)

6X ’ . ./ ’ / . d .
y"=WSe te pide: determina sus asintotas (posicion)(1p), Monotonias , mdximos y mini-
X_

mos(0'75p), Curvatura, puntos de inflexién (0'75p)y un esbozo de la gr¢afica.(0'25p)

2.- En la funcién

3 Arctan 2 x

7 . Aplica la derivacion

Sen5x
X

3.- Calcula: la funcion derivada correspondiente a la funcién: yz(

logaritmica.

2
4.- Dada la funcién y=%, cuya primera derivada es: y = ( 108x

+9 x2 +9)f
—324x* +972 . . .
y = 3( ZX +)? Se te pide: . Dominio y cortes con ejes, sus asintotas (y posicién), Monotonias,
X° +

, Y su segunda derivada es:

crecimientos-extremos y curvatura-puntos de inflexion. Realiza un esbozo de la grdfica.
5.-

a) Concepto e interpretacion geométrica de la derivada de una funcién en un punto.

b) Dada la funcién: f(x)=(3-x)’.
bl) Determina aplicando la definicién (Regla de los 4 pasos) su funcién derivada, es decir

f(x)
bz) Determina la ecuacién de la recta tangente a la grdfica de la funcion anterior en el punto
de abscisa x=2.

6.- Aplicando las reglas de derivacion determina la funcién derivada correspondiente a las funciones, Da
el resultado operado y simplificado:

1-6 x2

e5x—l

Q Vy=| ——~ Ayuda: utiliza la derivacion logaritmica).

)Y [COSZ (3X)] (Ay 9 )
_ 2

y = Arctag >
b) 1+ X" (deberds simplificarla al mdximo)

2 —
LZ cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: V' ixg ,
(x-5) (x-5)

Se te pide:

7.- Dada la funcién: y =

yie 90-(x+5)
(x-5)"
a) Determina su dominio y cortes con ejes
.b) Sus asintotas asi como la posicién de las mismas respecto a la grafica.
c) Estudia la monotonia y maximo y minimos relativos.
d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexion si los tuviera.
e) Realiza, en el plano cartesiano adjunto, un esbozo de la grdafica propuesta.



.‘.

=

2 !é I.E.S. Tierra Estella

| Ejercicios de controles 1° BCN 11-12 |

2X
X2

1.- Dada la funcién y = e Se te pide:

a) Sus asintotas (posiciona la grdfica y las asintotas).
b) Estudia su monotonia (crecimientos y en su caso los mdaximos y minimos relativos).

, 4x° +48x _ , g
c)Si y'= W Estudia su curvaturay en su caso sus puntos de inflexidn.
X —4

Deberemos estudiar el signo de la 2% derivada:

X

Sen—
/3
2.- Determina y simplifica la funcién derivada de: y ={ —X}

2x?2 4X

3.- Dada la funcién , cuya primera derivada es: , Se te pide: . Dominio y cortes

con ejes, sus asintotas (y posicion), Monotonias, crecimientos-extremos y curvatura-puntos de in-
flexién. Realiza un esbozo de la grafica.

4.-
a) Concepto e interpretacion geométrica de la derivada de una funcién en un punto.

b) Dada la funcién: f(x)=(2x-3).
bl) Determina aplicando la definicion (Regla de los 4 pasos) su funcién derivada, es decir

f(x).

bz) Determina la ecuacién de la recta tangente a la grdfica de la funcion anterior en el punto
de abscisa x=2.

5.- Aplicando las reglas de derivacién determina la funcién derivada correspondiente a las funciones, Da
el resultado operado y simplificado:

2 5x2+4x
Q) y= Sen x
e5x
1

b) y=ArctagJ1+—X= Arctag 1+x)
1-X 1-x

2 2
6.- Dada la funcién: y = L)f;g cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: y'= —E( g))z( ,
X — .

y'= 18 . Se te pide:
(x-3)
a) Determina su dominio y cortes con ejes.
b) Sus asintotas asi como la posicion de las mismas respecto a la grafica.
c) Estudia la monotonia y maximo y minimos relativos.
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1.- Dada la funcién: f(x)= )
X+3

Determina aplicando la definicién (Regla de los 4 pasos) el valor de f'(— 4). Interpreta ge-

ométricamente el significado de f' (— 4).

Sol: '(~4)= Lim flca+h)-f(4)_

h—0 h

-2

b) Determina la ecuacién de la recta tangente a la grafica de la funcion anterior en el punto de

abscisa x=-4..

Sol: y=-2x-10

a Ly, . .y . . .
2.- Aplicando las reglas de derivacién determina la funcién derivada correspondiente a las funciones, Da

el resultado operado y simplificado:

x3-2

X

x2+1 X

2 e 2 e’
a) y=[xlej Sol: y'=[x erll {ex3‘2-3x2-[Ln(x2+1)—2Ln x]+ex3‘2( 2x —gj}

3
b) y=4-[1+TgZ§]

2

3.- Dada la funcién: y = ﬁ
, 24{x+4 .
y =ﬁ. Se te pide:

a) Determina su dominio y cortes con ejes.

cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: Y=

3
X X
Sol: y=6-1+Tg*=| -Tg—
ol: y (+g4) g4

_ —12(x+2)

(x-2f

Sol: D=R-{2}, Ordenadas: (0, 3)
NO Hay Corte Con _Eje De Abscisas

b) Sus asintotas asi como la posicién de las mismas respecto a la grafica.

Sol:Horizontal: y =3 Asintota horizontal

2
Lim| X *12__3]_0- 5 Debajo
x>0\ X°—4X+4
Estudio de la posicién: ,
Lim —EX +12 —3|=0" - Por _Encima
x| X°—4X+4
Vertical x=2.
. 3xP+12  +
Lim————=— =+
H 3X2 + 12 24 Posicién x—>2" (X - 2) +
Lim———=| — |=t0——"> ,
=2 (x=2f L0 312+

Oblicua: No Hay porque hay horizontal.

M ’ /7 . ’ . . 3 :
c) Estudia la monotonia y maximo y minimos relativos.ol: m(— 2,— .

sol: {

Sol: (—4,%] — P.Inflexién

Decrece : (w0, -2)U(2,) =

Crece : (— 2, 3) s '
d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexion si los tuviera. l

Concava : (- 4,2)U(2, ) -
or Convexa : (_ 0, — 4) TR RL TS HI 0 % T T T R

o (x=2)  +

2

fxp= (37 + 12) f (x - 2P

e) Con los datos obtenidos , realiza un esbozo de la grdfica de la funcién propues‘}a.
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4 .- Determina la funcién derivada correspondiente a la funcién: y = (4 5x3)

Sol: y'=(4 2x3T -esx‘4-%[5-Ln(2x3)+§}

X2 x* —4x 8
, cuyas primera y segunda derivadas son: y=——, yV'=—— . Do-
=2 yas p Y seg y (X—2)2 y (X_2)3

5.- Dada la funcion y =

minio y cortes con ejes(2), sus asintotas(6), crecimientos-extremos(6) y curvatura-puntos de in-
flexién(4). Realiza un esbozo de la grdfica(2).
Sol:  Dominio: D=R-{-2}
Corte con ejes: Abscisas: (0,0), Ordenadas(0,0):

Asintotas:
2

. .X .
Horizontal: Lim =400 — AA.Horizontal

X—too X_
Vertical: x=2
Oblicua: y=x+2

2
Lim[f(x)—(mx+n)]= Lim{ﬁ—x—z} =0" — Por_Enc
Posicion: ,
Lim[f (x)—(mx+n)]= Lim{xx > —x—Z} =0~ — Por_Deb
Crecimientos: En (0,0) Hay un Mdximo y En (4, 8),Hay un mni- 4 y

Crece : (—,2)U(4,)
'{Decrece :(0,2)U(2,4)
Convexa — (- ,2)
Céncaval) - (2,0)
En x =2, no hay punto de inflexién porque no hay funcién.

e T B (O S R S

Curvatura-P.Inflexion: {

6.- Dada la funcién y = 2X 1 Se te pide:

a) Sus asintotas (posiciona la grdfica y las asintotas).
y =0 — Asintota Horizontal.
A. Vertical: X =x1 — Asintotas Verticales
A. Oblicua: No hay porque hay horizontal.

b) Estudia su monotonia (crecimientos y en su caso los mdximos y \ :
minimos relativos). 4
Sol: Decrece : (o, -1)U(=1,1)1, ). No hay Mdximos ni mini- |

mos VT
2 \ ‘\H_
c) Siy'= M Estudia su curvatura y en su caso sus puntos de . |\ —
(x2 - 1) aroe-n N \
Convexa 1= (-w,-1)U(0,1 \[
inflexidn. Sol: ] n ( % )U( ) En ' '
Céncava U—(-1,0)U(1, ) =

x=0—)y=020_l=0—>P.I.(0,0)
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7.- a) Concepto e interpretacion geométrica de la derivada de una funcién en un punto de abscisa
X=a.

b) Dada la funcién: f(x)= x*+2x+1. Determina aplicando la definicién (Regla de los 4 pasos) su

f(x+h)- f(x) P
h

funcién derivada. Sol: f'(x)= Lim

c) Determina la ecuacion de la recta tangente a la grdafica de la funcidn anterior en el punto de
abscisa X=-1.. Sol: y=0

8.- Aplicando las reglas de derivacién determina la funcién derivada correspondiente a las funciones, Da
el resultado operado y simplificado:

a) y=(x*+ 3X)ezx+e Sol: y'=(x*+ 3X)ezx+e_zx -{(Zezx - ZE_ZX)LI’]‘XZ +3x+ (e +e7)- 2X+3 }

-2X

X% + 3X
2 2
b) y = ArcSen——>— Sol: y'= 2X"+2
1- (1—x2)\/x4—6x2+1
. X : a a . x2(x - 3)
9.- Dada la funcién: y = ——=5 cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: Yy =——"%*
(x - 1) (x - 1)
6 x
'=-——;. Se te pide:
V= oy SeTer
a) Determina su dominio y cortes con ejes. Sol: D=R- {1}; P(0,0)
b) Sus asintotas asi como la posicion de las mismas respecto a la grafica. Sol:

Horizontal: No hay porque el limite en el infinito es infinito, ademds el grado del numerador es
mayor que el del denominador.
Vertical: x=1.

Li (3X +1)22 :i= 0" = Por _debajo
- X—>=00 [ ¥ —
Oblicua: y=x+2—"=2%0
. 3x+2 o+, _
Lim >=—=0"— Por _encima
X—>00 (X_l) +

a) Estudia la monotonia, mdximos y minimos relativos.

Sol: {Crece (00)U ) 21 m(3,27]. En

Existe un minimoen Xx=3>y=——> =
Decrece : (1,3) Y= 4

x = 0. No hay ni maximos ni minimos porque no cambia el crecimiento.

b) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexién si los tuviera. -
Covexa : (—,0) || :
Sol: [ -
Cocava : (0,1)U(1,0) ‘ \_
En x=0— y=0— (0,0)P.Inflexion

c) Con los datos obtenidos realiza un esbozo de la grdfica de la funcion propues.‘ra../J-
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a) Determina aplicando la definicién (Regla de los 4 pasos) el valor de f' (— 2). Interpreta geomé-
f(-2+h)-f(h) -1

10.- Dada la funcién: f(x)=

tricamente el significado de f' (— 2). Sol: f'(-2)= Iﬁlrp H 1
b) Determina la ecuacién de la recta tangente a la grdafica de la funcion anterior en el punto de
abscisa X =-2. Sol: yz—%x—l

11.- Aplicando las reglas de derivacion determina la funcién derivada correspondiente a las funciones, Da
el resultado operado y simplificado:

a) y= (eZX + e—Zx)X2+3X Sol: y'= (e2x +e_2x)xz+3x|:(2X+ 3). Ln(ezx +e—2x)+ (Xz . 3X)482X——e_2x)j|

e2x +e—2x
1-x? — 2X
b) y= Arct Sol: y'=
)Y T+ % Y 1+ x*
2
12.- Dada la funcion: y = 9()()(;21) cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: y'= %
y'= M Se te pide:
a) Determina su dominio y cortes con ejes. Sol: D=R-{0}, P(1,0)
b) Sus asintotas asi como la posicion de las mismas respecto a la grafica. Sol:
. =18x+9 + . .
Lim———=—=0" — Por _encima
Horizontal: y =9 ” 18X 9 +
Lim—="272 == =0~ - Por _debajo
X—>a X =+
Vertical: x=0.
: , . . . Crece : (—0,0)U(1,0)
c) Estudia la monotonia y mdximo y minimos relativos. Sol:
Decrece : (0,1)

Presenta un minimo en: x=1— y=0— m(1,0)

d) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexidn si los tuviera.

Sof- {Concava 1 (-0,0)U(0,372) c

n x=§—> y=1-> E,l P.Inflexion
Convexa : (3/2,0) 2 2

e) Con los datos obtenidos, realiza un esbozo de la grafica de la funcio

4 7 4 % 4 2 1 4 1t 1 1 4 § & 71 1
o

13.-Determina y simplifica la funcién derivada de: y = [Cos(5 xz)]ezx
Sol: y'= [Cos(5 xz)]eax e [3- Ln ‘COS(5 xz}— 10x -Tag(5 xz)]
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. X . : -X-2 ., 2X+6
14.- Dada la funcién y =———, cuyas primera y segunda derivadas son: y'=———, y"'=——— . Estu-
X X X
dia cortes con ejes, sus asintotas, crecimientos-extremos y curvatura-puntos de inflexién. Realiza
un esbozo de la grdfica. Sol: (-1,0)
Asintotas:
oX+1 - .
il Lim——~=—=0" — Por _debajo
. . X—=>—0 X
Horizontal: Lim———=0—> N ,y=0
x>t X o X+1 o+, .
Lim—,—=—=0" — Por _Encima
X400 X +
. X+1 o+
41 Lim T +00
. - 0~
Vertical: Lim=—==10—>{"" * —->x=0
x>0 X . X+1 +
Lim——=—=+00
x=>0* X +

Crecimientos-extremos:

forres:e-2)Ufo)

_ En X=—2—)y=_2+1=_—1—)(—2,—%] Hay un

Crece : (- 2,0) (-2 4
minimo. AT A
En x=0, no hay extremo porque no hay funcién.
Convexal]—(—o,—3
Curvatura-P.Inflexién: ] N ( )
Céncavall — (- 3,0)U(0,) .
En x=-3->y= % = _?2—> (— 3_?2] — Hay un punto de inflexidre =, , ~ |
En x =0, no hay punto de inflexién porque no hay funcidn.
2
15.- Dada la funcién y = (x :22) : . Se fe pide:
a) Determina el dominio, cortes con ejes. Sol: (-2,0)
b) Sus asintotas (posiciona la grdfica y las asintotas).
B Lim4xj4=:=0‘_Por_Debajo
Asintota horizontal: y =1, —2oion 3 %> X +
. Ax+4 + .
Lim———=—=0" _Por _Encima
X—>0 X +
Asintota vertical: x=0,
2
(x+2) [4 Li”](x+22) =T - e
Lim > = |:_:| — +rop —POsicion x—0 X ) +
x>0 X 0 ) (X + 2) +
Lim S =—=+4®
x—0* X +
Asintota oblicua: No hay por haber horizontal.
¢) Halla la primera derivada de la funcién propuesta, operada y simplificada. Sol: y'= sz)
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d) Si y= %.Es‘rudia su monotonia (crecimientos y en su caso . 4 ?I
los mdximos y minimos). ¢ \
Decrece : (—o0,—2)UJ(0,00 o . 5
Sol: ( )U( ) mlnlmo(—2,0) \
Crece : (- 2,0) _ o
lll
Si Y'=w&fudia su curvatura y en su caso sus puntos de : AN
2 \\
Convexa (1= (—o,—3)U(0, ' e
inflexion.Sol: ] N ( )U( ) - PI(— 31) e
e) Céncava U — (- 3,0) 9 ~— o
- ﬁ;;—'rjlll B
f) Esboza la grdfica correspondiente a la funcién. : 4 .
| Ejercicios de controles 1° BCN 08-09

16.- Dada la funcién: f(x)=3x*-2x.
a) Determina aplicando la definicién el valor de f*(2). Interpreta geométricamente el significado

de 7'(2). Sol: (2)=Lim f(z”‘r?‘ 2)_ 10

h—0
b) Determina la ecuacién de la recta tangente a la grdafica de la funcion anterior en el punto de
abscisa 2. Sol: y=10x-12

17 .- Aplicando las reglas de derivacién determina la funcion derivada correspondiente a las funciones:

a) y=[86;rlx2x) Sol: y,=(8eerlx2x] {2x[Ln(Sen2x)+ x|+ XZK%+ 1)}
3x+1 —12x-9
DY ex-1p " ey

18.- Los beneficios que obtiene una empresa vienen dados por la expresién: B =—x>+9x*-15x-10,

B — Beneficio enmillones de € .
donde: _ _ ... Se fe pide:
X = miles de unidades producidas

a) Estudio el crecimiento de los beneficios en el dominio contextual de la funcidn.
[Decrece : (0,1)U(5,)
'{Crece :(1,5)
b) Determina maximos y minimos,relativos, correspondientes a dicha funcion, es decir los benefi-
cios mdximos y minimos.
En: x=1— B =-17 — Minimo Hay unas pérdidas de 17 millones de €
En: x =5 — B =15 — Maximo Hay unos beneficios de 15 millones de

( +2x+4 249
19.- Dada la funcién: y = *— %= cuyas derivada 1% y 2% son, respectivamente: Y= X +2))2(
X +

X+2

~

8 .
y' = m Se te plde:

a) Determina su dominio, cortes con ejes y sus asintotas asi como la posicién de las mismas res-
pecto a la grafica. Sol: D=R-{-2}, P(0,2)
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Horizontal: No hay porque el limite en el infinito es infinito, ademds el grado del numerador es
mayor que el del denominador-.

X +2x+4  +

X*+2x+4 [4 Lim o T _TT®
. ] _ ici6 -2 -
Vertical: x=-2. Lim———"—— =| — | = Foo— ol , /= X+
x>-2  X+2 0 X +2X+4 4
Lim ————=—=o
x»-2t X+ 2 +
Oblicua: la hay porque el grado del numerador es una unidad mayor que el denominador, y serd de
. f(x
donde m=Lim ( )
la forma: y=mx+n———— xow X ;y=X

m = Lim[ (x)-mx]

Posicidon: Efectuamos la divisién:

. 4 = .
Lim =—=0" — Por _debajo
Xxo>-o X+ 2  —
. 4 + . ,
Lim =—=0 — Por _encima 6
x—o X 4 2 s
. mloLg) =
b) Estudia su curvatura localizando los puntos de inflexion si los tu- = =+ = ¢ - N

viera.
_(Convexa 1 — (~o0,—2)
I [Concava SN (_ 2,00) No hay P.I.

So Mi4,-6]
c) Con los datos obtenidos y teniendo en cuenta que dicha funcion /\

presenta un mdximo, relativo, en el punto M(-4,-6) y un mini-
mo relativo en el punto m(0,2), realiza un esbozo de la gréfica de la funcién propuesta.

A A A A

3

X

JX+1

y'—2-Sen(2x Lnx—3 +Cos(2x _OX+46
- Vx+1 2x(x +1)

20.- Determina y simplifica la funcién derivada de: y = Cos(2x)- Ln

2
> Estudia cortes con ejes, sus asintotas, crecimientos-extremos. Realiza un

21.- Dada la funcién y = 2X
X +

esbozo de la grdfica. Sol: (0,0)
Asintotas:
Horizontal: No hay asintota horizontal porque debe dar un nidmero finito.
o 2x°
Lim > _*_ —00
Vertical: o X +2 - — X =-2 es una asintota vertical
2X + +
Lim =—=—=+4®©
x»>-2* X+2 + +
Lim =0~ — Por _debajo
’ « .2 —>—®
Oblicua: sera de la forma: y =2x—4, Posicion: X+
Lim =0" — Por _Encima
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s

}x =—4 _Maximo

o0
-4,- 2)—) Decrece
Crecimientos: Sol: ,

) — Decrece

x =0 _minimo
— Crece

o
8
~ O

Mdximo: M(.4,-16 Minimo: m(.0,0)

2

22.- Dada la funcién y = X—2 Se te pide:
(x+2)
a) Determina el dominio y sus asintotas (posiciona la grdfica y las asintotas).
D=R-{-2}
Asintotas:
LimL_f=i= 0* _Por _Encima
. e (x+2f
Horizontal: y=1. Posicidn: .
Lim_x—_2 =—=0"_Por _Debajo
oo (x+2)f  +
Vertical:
im =¥ o e
: x? 4 Posicion | | X772 (X + 2)2 + . :
Lim >=| = |=t0o——"> —> X=-2 es Asintota vertical
—-2(x+2) |0 _ x? +
Lim > =—=+00
x—>-2* (x + 2) +

Oblicua: No hay porque hay horizontal

b) Estudia su monotonia (crecimientos y en su caso los mdximos y minimos).
Sol:
(—o0,— 2)— Crece
(— 2 ,O)—) Decrece
(0,00)— Crece

2
minimo: x=0— y= (032)2 =0—m(0,0)

}x =0 — minimo

c) Estudia su curvatura y localiza su punto de inflexién sa-

biendo que y'= (8)E]:|-_2))(4) Vol A
<«

(—o0,—2) - Céncava U
Sol: (-2,1)— Céncava U
(1,00) > Convexa N

}X=1—> P .Inflexion S N

g 1° 1 1
P.Inflexion: x=1—>y= (1 2)2 :5_) m 1,5
+

a) Esboza la grdfica.

2x2+1

. Indica la posicién de la grafica de la funcién

23.- Determina todas la asintotas de la funcién y =

respecto de dichas asintotas y representa graficamente dicha posicion.
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24.- Dada la funcién f(x)=3x— x*. Se te pide:
a) Calcula, aplicando la definicién de derivada de una funcién en un punto, el valor de f'(1) e in-
terpreta geométricamente el resultado obtenido.

b) Determina la ecuacién de la recta tangente a la grdfica de la funcion que es paralela a la recta
r=15x+3y-2=0

25.- Obtén la funcion derivada de las siguientes funciones:

e2X Sen3x 2 4
a) y=[xs] b) y=[Arctgx2—F)

26.- De todos los rectdngulos que tienen por perimetro 20cm determina las dimensiones del que tiene la
diagonal minima. Determina el valor de dicha diagonal.

- g x— 1) . :
27 .- Representa grdficamente la funcién f(x)= % estudiando previamente:

a) Cortes con los ejes y asintotas.
b) Crecimiento y extremos.
c) Curvaturay puntos de inflexion.

28.- Una huerta tiene actualmente 25 drboles, que producen 600 frutos cada uno. Se calcula que por ca-
da drbol adicional plantado, la produccion de cada drbol disminuye en 15 frutos. Calcular:
a). La produccion actual de la huerta.
b). La produccién que se obtendria de cada drbol si se plantan x drboles mds.
¢) La produccién a la que ascenderia el total de la huerta si se plantan x drboles mds.
d). ¢Cudl debe ser el ndmero total de drboles que debe tener la huerta para qué la produccion sea
maxima? ¢Cudl serd dicha produccion.

2
29.- Dada la funcién y = 1=X

. Estudia cortes con ejes, sus asintotas, crecimientos-extremos y su cur-

vatura localizando, si los hubiera los puntos de inflexion. Realiza un esbozo de la grdfica.

30.- De la funcién y= x*—ax? —bx + csabemos que pasa por el punto A(0,6), la recta tangente a la
grdfica en el punto de abscisa X=-2 es paralela a la recta r=8x+y—-5=0 y tiene un punto de

inflexion en el punto de abscisa X = 3. Determina los valores que deberdn tomar los pardmetros de
dicha funcién.

31.- Dada la funcién y = >. Se te pide:

X
(x-1)
a) Determina el dominio y sus asintotas (posiciona la grdfica y las asintotas).
b) Estudia su monotonia (crecimientos y en su caso los mdaximos y minimos).
c) Estudia su concavidad y puntos de inflexion.

x® —9x
x?—2x-3
pecto a la grdfica de la funcién. Representa grdficamente los resultados obtenidos.

32.- Dada la funcidn: y= . Determina sus asintotas, asi como la posicion de las mismas res-
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33.-
a) Concepto e interpretacién geométrica de la derivada de una funcion en un punto
b) Aplicando la definicion (regla de los 4 pasos), determina la funcién derivada correspondiente a
y =(2x—1) Calcula el valor de y'(~1) e indica la informacién suministrada por los resultados
obtenidos.

34.- Dos lineas férreas se cortan perpendicularmente. Por cada una de ellas avanza una locomotora (de
longitud despreciable) , dirigiéndose ambas hacia el punto de corte. Si sus velocidades son de 60
Km/h y 120 Km/h respectivamente, y han salido a la vez de estaciones situadas a 40 y 30 Km del
punto de corte. Se te pide:

a) Si llamamos “t" al tiempo transcurrido desde que salieron de su respectiva estacion. Determina la
expresion que te permite calcular la distancia a la que se encuentran dichas locomotoras en cada
instante.

b) Si dicha distancia viene dada por la expresion D = \/(40 —60t)° +(30 - 120t} , ¢En qué instante es
minima dicha distancia?. Determina dicha distancia minima

M 4 /7 4 aX
35.-Determina los valores que deberdn tomar los pardmetros de la funcién: y = 2D para que la recta
X° +

/[ s - 1 .
tangente a la grdfica de su funcion en el punto P(— 17] sea horizontal.

2
36.- Dada la funcién y=W. Determina sus asintotas y estudia su curvatura localizando, si los
X_

hubiera los puntos de inflexidn.

2X-=3
X

3
37.- Dadas las funciones: y, = Ln ( j LY, = x'™ , Calcula sus funciones derivadas.

38.- Dada la funcién y=ax*+4x-5.

b1) Calcula el valor de “a" para que dicha funcion tenga un maximo en x=1.
bz) Para a = -2, determina la ecuacién de la recta tangente a la grdfica en x=-2.

2

39.- Dada la funcién y = . Determina:

X=3
a) Las ecuaciones de las asintotas y sus posiciones respecto a la grdfica.
b) Monotonia (crecimientos) y localiza los mdximos/minimos si los hubiera.
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